4" Agkada Ospdtmv eravainqyng

31.

Aivetan tetpdymvo ABI'A pe xévrpo O ko M 10 péco tov BT
H AM tépver myv Al oto E . Aci&te 6T

i) TE=TA

ii) To tpiywvo BAE givatl opBoydvio kot 160oKeAE

iii) OM = A
4

IIpotewvépevn Avon

i) v
Ta opBoymdvia rpwwva ABM ka1t MI'E éyovv o 2

BM = MI" kox Mi=M, apo etvan ioo , onoTe
I'E=AB=AI' A r E

ii)

210 1piywvo ABE 1o BI' givan vyog kot d1dpecog dpa 1o tpiymvo givol 1I600KEAEG

AE
emeldn emmAéov woyvel Bl =TA = > 10 Tpiy®vo givor Kot opBoydvio

iii)
Ta O xou M givan péoa tov BA ko BIT dpa

AE
om=AU_ 2 _AE
2 2 4
32.

Xe tpiyovo ABI pe AB < AT, ta M kot N givan ta péoa tov BI' kot A" avtictoya,

n o€ gvbeiac MN téuvet v d10TOHO TG YOVIoG A 610 A. Agi&te 6T
i) NA=NA

i) TALAA

iii) AT —AB =2AM A
IIpotewvopevn Avon 1\2

i) N

Ta M ko N glvan péca tov BI' ka1 AT, dpa
MN // AB, omote A=A (svrog svocM(xZ;)

B M r
Axopa gtvar ko A1 Az, Gpa A1 Az V

ocvven®g NA = NA A
ii)

. . . Al . .
210 tpiymvo AAL' 1 AN givan dudpecog kot AN = AN = - apa To Tpiywvo givor

opBoydvio pe vroteivovoa v Al
iii)

2AM = 2(AN—MN) = 2(%-%} AT-AB



33.

Ye moporinAdypappo ABI'A pe AB = 2BI, d¢iEte 611

i) Ot dyotopol tv yoviov A ko B téuvovion oe onpeio E maveo oty I'A

ii) Av 1 dryotopog g yoviag A téuvel m AB 6t0 Z , 1018 10 AZEA €givon popfog

iii) AEB =90°

iv) Avn AZ tépver v AE oto M xoun I'Z v BE ot0o N, t6te T0 EMZN €givon
opBoymvio.

IIpotevopevn Avon

i)

"Eoctm 611 1 dtyotopHoc g yoviag A téuvel

v Al 610 E.

Oa amodeiEovpe 6T 1 BE glvan diyyotdpog e

yovioc B.

Bivor Ai=A> kot Ax=Fi (evtoc evadré) , épo Ai=Ei, omdte AA=AE (1)
AB r

And v vmobeon AB =2BI' mpoxdnter 61t BI' = EN & AA= AT

A
Kot Adyo g (1), AE= 7= El' =BI'
Apov EI' =BI' éyovpue E.=B> o EMELON E:=B: 0o sivor B>=B; , OnAadn N
BE eivat d1yyotdpog ¢ yoviag B
ii)
Ot dyyotopot AE kot AZ tov S1ado kv Yoviov A kot A Tov mapaAAnAoypappov
ABTA givan kéBeteg , ondte 10 Tpiy@dvo AAZ , apol £xel v AM dryotdpo kot Hyog,
Ba etvat 1oookeLES , onhadn AA = AZ

A@ob Aowov ta tpiyova AAZ kow AAE sivan 1cookeln , oto tetpdnievpo AZEA ot
dydvieg elvar kAOeTEG Ko d1y0TOLOVVTOL , GUVETMG LT glvar popPog.

iii)

Emedn ot AE kot BE givat 6101601 TV S1000)1IKOV YOVIDOV A xot B tov
moporinioypaupov ABI'A | avtég eivan kdBeteg dpa AEB=90°

iv)

A~

Evkola damotdvovpe ot ko I'Z givon diyyotdpog g yoviag I'. Xvvendg Oheg ot
yovieg Tov EMZN eivar opBéc omdte avtd givor opboymvio



34.

‘Eva tpiyovo ABI givan eyyeypappévo oe koxho (O, R) xon pio didpetpog PM tov
KOKAov elvar kéBetn oy TAevpd BI' (to P elvan 6to 16&0 BAT ). Eoto 611 K xou
A gtvon o1 mpofolréc twv P ko M avtictoya mave oty gvbeia AB. Na ogitete Ot
i) AK=BA

ii) AA—AK=AB

iii) AK + AA = AT

IIpotewvopevn Avon

i)

‘Eoto K kot A ot mpoforég tov P ko M oty

gvbeio AB.

Dépow to amdouo OA ¢ yopdng AB.

Téte AA=AB (1) ko PK// OA //MA cav

KaOeta TunpaTo otV 1010 evBeio

To tetpamievpo PKAM givan tpamélio ko

a@o¥ O 10 pécso g PM kot OA // PK //MA,

n OA givar Sidpecog Tov tpameliov , dpo AK =AA (2)
Agparpavtag and v (2) v (1) éyoope AK-AA=AA-AB << KA =BA
ii)

AA—-AK =Aoyom o0 ()= AA-BA=AB

iii)
®épo 1o ME L AT, Tote ta tpiyova AMA kot AME givat ioa 9101t
etvar opOoywvia , Egovv v AM ko] kot AAM=MAE dedopévov 611 10 M

givat 1o péco tov 6&ov BMI'. Apa AA=AE (3)

Eniong ta tpiyova BMA ka1 MEI givar ica 5101t elvan opBoydvia pe MB = MI™ ko
MA =ME (10 M 1oanéyet oand 11ig AB, A" apov n AM eivon dryotodpoc g B AT.
Apo. BA=EI' (4)

And (1), (3) ko (4) éyoope  AK+ AA=BA+AE=El' + AE=AT

35.

Aivetar opBoyovio tpiymvo ABIT 6to omoio 1 vroteivovoa Bl eivon dSuthdoia amd tnv
AB. And 10 A @épvovpe Tic kdBeteg AZ kot AA o1V E6MTEPIKT KoL TNV EMTEPIKN
dyotopo g yoviog B. H AZ mpoektetvopevn téuvel v BI' oto H. Aei&te 6T

i) AZ//BI'

ii) Z péoo g AH ko H péco g BI'

iiiy Az = BL
2

IIpotewvopevn Avon ‘
i) A ‘ H
i ’

Enedn o1 BA ko BZ givan dyyotodpot epegng

TOPOUTANPOUATIKOV YOVIdV 0o givar AB Z = 90° A r
210 teTplmievpo ABZA éyovue ABZ =90°,



BAA=90° kst AZB=90°, apo. awto givon opboydvio , omote AB = AZ ,
eropévog k. BE=EZ < Z=B»

Aol oumg gtvor ko B.=B: 0a eivor kot Zi =]§1, apo AZ// BI'

ii)

To E givan péco tov AB kot EZ// BH, dpa 1o Z givor péso tov AH

Eniong oto tpiyovo BAH, 10 BZ givan diyyotdpog kot vyog dpa 1o tpiymvo givar

BT’
1600KeEAES , emopévog BH = BA = and v vdOeon 27 , 0pa H péco tov BI'

iii)
C . , BT’ , . BI'
Amo6 vobeon Exovpe 011 AB = - Kot emewdn AZ = AB Oa eivar ko AZ = -

36.
Tpiywvo ABI elvon eyyeypappévo oe kdkro , AA Dyoc avtov kot AE dtdpetpog tov
KOKAov. Amo to I' pépvouvpe tuqpuo I'Z L AE . No amodeitete 0T

i) Taonueia A, A, Z, T elvor opokvxkiikd
ii) ZA // BE

iii) ZA 1L AB

IIpotewvépevn Avon

i)

Kot ota 000 oyfuata givat
AAT=90°=AZT ondte ta TETPATAELPOL
AAZI o10 aplotepd oynua kot AZAT

010 0e€14 glvar eyypayiuo o KOKAO , dnAadn
o onueion A, A, Z ko I givot opokvkAika

ii)
210 aplotePA GYNUA , Al 1o eYYpayipno AAZL Exovpe Ot T=2.. Opmg I=AEB

B

OOV EYYEYPOLLUEVES GTO 1010 TOEO , dpar Z,=AEB onéte AZ/ BE

210 de&1d oynpe , amd to eyyphyyto AZAL éxovpe 0Tt ATB =(Ap OAAG Kot
ATB=BEA cav EYYEYPOUUEVEG GTO 1010 TOEO , OTOTE (I) -BEA emopévog AZ // BE
iii)

Emeion n yovia ABE givar EYYEYPOUUEVT] OE NUKVKALO , aVTN €lvat opOY| , GLVETMOG
BE L AB, emopévog kot | tapdAinin AZ e BE Oa eivar kdBetn ommv AB



(9]

37.

‘Eoto opBoydvio tpiywvo ABI kar AA 1o dyog oty vroteivovoa BI'. Av E tuyaio
onpeio Tov Vyovg AA ko 1 kéBetn oty BE oto E tépver v npoékraon g A oto
Z , vo amodeitete 0T

i)y Z=T
ii) ABZ=EBT

B
IIpotevopevn Avon
i)
Eneion B EZ=BAZ-= 90°, t0 TeETPATALLPO A
BEAZ stvou gyypdyipo apa Z=A
Emiong A;u = T cav CUUTANPOUOTIKES TNG As £ I - r

omote Zi=I".
ii)
Eivor o+ Ba+ Zi=90° kot @+Ba+ [=90° épo o+ Bat Zi=¢+Bs+ [

A~

Ko oedopévov 6t Z=T , &ovpe cAOZ(T) oniodn ABZ=EBT

38.

‘Eocto tpiyovo ABIT pe B> Ikt 1N dryotopoc AA ovtod. Amod to B pépvovpe
Kké0eto otV AA mov téuvel v AA oto E kot v AT oto H, xon a6 to I' pépvoope
K@0eto otV AA mov tépvel v AA o6to Z ko v tpoéktacn s AB oto ©. Akdua
éot®w M 10 péco g BI' . No amodeigete 01t

i) To tpiymwvo EMZ glvat icookehég

ii) EMZ=B+T A

iii) To terpamievpo BHI'O givat icookelég tpanelio

IIpotewvépevn Avon

i)
210 tpiymwvo ABH n AE elvan d1y0tép0g Ko vyog ,

H
CLVETIMG TO TPLYy®VO efvan 16ookeAES kat To E givon
. B——_ |
péco tov BH i
r
z

10 1piyovo BHI 10 E kau M givon péoca tov BH
kot BI' apa EM // HI' onhadn EM // AT omote

Ei=A; (1) og evtodg extoc TOV TapaAAiAov EM
kot Al pe tépvovca v Al

Opoing to Tpitymvo AGT eivar 1cookerés kot Z péco g OI, ondte MZ // BO
Ay MZ // A®, Gpo. Zi= A, (2) g evtdg evodAGE Tov TapeAAilov A® kar MZ
pe tépuvovsa v AZ.

o

~

~ ~ A ~ ~ A
Opog Ai=Ax= = dpa omd T (1) ko (2) éxovpe 611 E1=27Z4 :E , EMOUEVOG TO

tpiyovo EMZ givat 1c06KeAES



i)

EMZ=180°~Ei - Zi= 180°- = = = 180°~ A=B+T

iii)

BH //T'O cav kdbsto otnv AA , enopéveg to BHI'® eivar tpoamélio.

Kot ene1dn) BO = HI' cav dapopég tov icov tunudtov AT’ = A® kot AH = AB,
10 Tpamélo elvol 1IGOOKEAES .

39.

Ye kokAo (O, R) dlvovron ta dadoyikd onueio A, B, I'koat A €101 doTE

AB + TA=180° kot BE JLapETPOG TOV KUKAOL. No amodeilete 0T
i) Ouvyopdéc Al xar BA eivan kéBeteg

ii) AI'// AE

iii) AE=TA

IIpotewvopevn Avon

i) 2
Av o gtvau n yovia tov 500 yopdov, ALY r

yvopilovpe 0Tt To pHETPO NG elvan ico pe

o= L[AB + TA]= L-180° = 90°
2 2

Apo. AT L BA A E
ii)

Enedn BE dwapetpog Oa eivon B AE = 90° , emopévoc AE L BA.

AoV howov AI' L BA kou AE L BA Ba eivan AT // AE

iii)

Enedn AL // AE, elvan AA=TE < AA= I'E, dpa 10 teTpdmievpo

AAET etvat tpoméllo kot HaMoTto 1I60GKEAES , OTOTE Ol SLYDVIES TOL glvan
Toeg, dnradn 'A = AE



40 .

Oewpovpe kKOKAo (O, R) pia dbpetpo AB avtov, v epantopévn oto B kot éva
onpeio I' tov kokAov. H AT tépuver v gpantopévn oto P, xot méve oty BI
naipvoope tunpua BA = BP. Av n mapdAinin and 1o A mpog v AB tépvetl v
AP 610 N, vo amodeitete 0Tt

i) H BN &ivon dryotopog g yoviag A BP

ii) AN=AB X
P
Ipotewvopevn Adon A E
i) 2
Emedn n AB givau didpetpog, n yovia I sivor \
, . P , . n
op0n| , ontdte 0 PT" elvan byog oto tpiywvo BAP. A B

Axopa AB L Bx kot éotm 01t t0 AN t€puvel v

Bx 010 E. Apod AN //AB, 0a givor ko AN L Bx,

omote to AE givar 1o debtepo Vyog ToL TPrydvou

ABP, cvvenwg 1o N givar to opBokevtpo tov 1006KeAOVS Tpryddvov BAP.
Koatd cvvéngia 1o BN Ba eivat o popéag Tov tpitov Dyoug Tov 1606KEAOVG

tprydovov BPA omdte n BN elvan kou dryotdpog g yoviag A BP

ii)

H yovia I<I\1 sivon ewtepicy 610 Tpiymvo NBP, épo Ni=Pi+ o (1)
Eniong ABN=1 +¢ 2)

Adyotov () o=¢ (3)

Pi=1 oav GUUTANPOHOTUCES THC A “4)

Omnodte and g (1), (2), (3), (4) &ovpe Ni=ABN dpo AN=AB.



